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1. Ejercicios de la sección 3.4

13. Sea G grupo, Int(G) el grupo de automorfismos internos de G. Demuestre que G/Z(G) u Int(G).

Demostración

Sea ϕ : G→ Int(G) y ϕ(g) = ig
ϕ es homomorfismo, pues ϕ(gh) = igh = ig ◦ in = ϕ(g) ◦ ϕ(h).
ϕ es isomorfismo:
Sea f ∈ Int(G)⇒ existe g ∈ G tal que ϕg = f ⇒ ϕ(g) = ϕg = f .
Dado g ∈ Nϕ ⇔ ig = eG ⇔ ig(x) = gxg−1 = x ∈ G ⇔ gx = xg∀x ∈ G⇔ g ∈ Z
Por lo tanto Nϕ = Z y por el primer teorema de isomorfismos: G/Z u Int(G).

q.e.d.
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