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Real Bermúdez Jesús M.

4 de mayo de 2003

Ejercicios de las notas de la sección 2.4 de subgrupos normales

1. Si G es un grupo finito y H < G entonces o(H)|o(G).

Demostración

Tenemos que [G : H] < ∞. Sea k = [G : H] y sean C1, C2, . . . , Ck las distintas clases laterales de H en G.

⇒ o(G) =
k∑

i=1

o(Ci) =
k∑

i=1

o(H) = k o(H) ⇒ o(H)|o(G)

q.e.d.

2. Si G es un grupo finito y a ∈ G entonces o(a)|o(G) y ao(G) = e.

Demostración

H =< a >= {e, a, . . . , an−1} donde n = o(a). Por el ejercicio anterior n = o(H)|o(G) ⇒ o(G) = nq, q ∈ N ⇒
ao(G) = (an)q = e.

q.e.d.
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